Erdekes feladatok

1. Feladat: Halmazelmélet

Adjunk meg hat kozos elem nélkiili halmazt (AiNAsNA3NANAsNAg =10)
ugy, hogy koziiliik barmelyik hatndl kevesebbet (akar 6tot) kivélasztva, azok metszete ne
legyen tires.

2. Feladat: Kombinatorika

Allitsuk sorba az 123456789  szdmokat ugy, hogy
ne tartalmazzon 3-nal hosszabb monoton (akar novekvé, akar csokkend) részsorozatot.

Pl.a 617825349 sorozatbdl néhany példa:

5 hosszusagu novekve részsorozat: 12349

4 hosszusagi novekvo részsorozat: 6789 vagy 1789
3 hosszusagi novekvo részsorozat: 349  vagy 789

2 hosszusagu novekvo részsorozat: 89

3 hosszusagu csokkend részsorozat: 754  vagy 653

1 hosszisagu csokkeno részsorozat: 2

24 Feladat: Kombinatorika

Bizonyitandé, hogy tiz (kiilonboz6) szdm esetén mar mindenképpen keletkezik 3-nél hosszabb
monoton részsorozat.

3. Feladat: Grafelmélet

Tiz sikeresen levizsgazott hallgaté pingpong kormérkozést szervez (mindenki mindenkivel
egyszer jatszik), csak egy asztal van és a mérkézések barmilyen sorrendben kovethetik
egymast.

Bizonyitsuk be, hogy akdrhdny mérkozést bonyolitottak le, mindig van legalabb két hallgato,
aki ugyanannyiszor jatszott.

3+ Feladat: Grafelmélet

Bizonyitsuk be, hogy az 6sszes meccs lejatszasa utan - barmi is volt az eredmény - a hallgatdk
sorba allithatdok gy, hogy (az utolso kivételével) mindenki legydzte a kozvetlen mogotte allot.



4. Feladat: Grafelmélet

Rajzoljuk le a grafot az élek keresztezése nélkiil.(Sikgraf.)

5. Feladat: Grafelmélet

Rajzoljuk be a graf egyik Hamilton-korét.

6. Feladat: Integralas

/2cosx-sinxd:c:2/ (sinz) - (sinz)' dov = 2 5 +C = sinfz+C
2
/QCosx-sinxdx:2/—(cosx)’-(cosx)l dx:—Q-@%—C = —cos’z+C

Miért kapunk mas megoldast?

7. Feladat: Integralas

3\ 2019 ) .
a)/(4$_5> dx = b)/e cosx dx = c)/cos?x sinbx dx =




8. Feladat: Geometria

Egy négyzetbdl kivagtunk egy (linedrisan) fele akkora négyzetet (1d.abra).

A megmaradt alakzatot (tkp. hatszog) daraboljuk fel
o két
e harom

o négy

egybevagd alakzatra.

9. Feladat: Geometria

Ismeretes, hogy konvex sokszog barmely belsé pontjabdl (teljes) ralatas nyilik, az Osszes ol-
dalra, viszont egy konkév sokszognek van olyan belsé pontja, ahonnan nem lehet (teljesen)
ralatni az 6sszes oldalra.

Feladat: rajzolj olyan (csak konkdv johet széba) sokszoget, melyben taldlhat6(k) olyan
pont(ok) ahonnan egyetlen oldalra sem lehet (teljesen) rélatni.

10. Feladat: Geometria

Vagjunk fel egy korlapot 12 egybevago sikidomra, de a vagashoz hasznélt vonalszakaszok
koziil ne menjen at mindegyik a kor kozéppontjan.

11. Feladat
Hogyan folytatodik a kovetkezo sorozat? 1 11 21 1211 111221
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